1.

Ponavljanje za pismeni ispit — nizovi
Odredi 17. €lan aritmetiCkog niza ako je 31. ¢lan 12 i 45. ¢lan 28.

razmak izmedu €lanova a7 i ass jednak je razmaku izmedu €lanova as; i ass, pa je ass
jednak aritmeti¢koj sredini a7 i ass
_847 tass
2
aq7 + 28
2

24 = aq7 + 28
—aq7 = 28 -24
—aq7 = 4 /Z(—1)
kraéi nacin:

45 —a31=28-12=16

ay7l=ag; -16=12-16=[-4|

agzq

12 = /-2

Odredi nepoznanicu x tako da brojevi VX, V/Bx+4 i J12x +13 budu uzastopni
¢lanovi aritmeti¢kog niza.

an_1 =Vx

a, =vo5x+4

aniq =v12x+13

a, = an—1 ;an+1 /.

2an =an_1+an41

2/5x+4 =/x +12x+13 /2

4(5x +4) = (Vx +V12x 13
20x+16:(\/;)2+2-\/;~\/12x+13+(\/12x+13)2
20x +16 = x + 2,/x(12x +13) +12x + 13

20x +16 —x—12x —13 =2,/x(12x +13)
7x+3=2/x(12x+13) /2

(7x +3)? = 4x(12x +13)
(7x)? +2.7x -3+ 3% = 48x2 +52x

49x2 + 42x +9—48x2 —52x =0

x2 -10x+9=0
o _10%y(-10)-4:1:9 10+100-36 _10+\64 _10+8
12— = = =

’ 2.1 2 2 2

=102—8=§=
=102+8=%=@




3. Odredi aritmeticki niz u kojem je zbroj prvog i Sestog ¢lana jednak 11, a razlika
trostrukog osmog i dvostrukog Cetvrtog €lana iznosi 43.

a;+ag =11

3ag —2a4 =43
as+aq+5d=11

3(ay +7d)—2(ay +3d)=43

2a{+5d =11

3aq +21d-2ay —6d =43
2a4+5d =11
a;+15d=43 /- (-2)
2a;+5d=11

—-2a;-30d=-86 +
-25d=-75 /:(-25)
d=3

2aq+5d =11
2a4+15=11
2aj=—4 /:2

aq =-2
niz:-2,1,4,7,10, ...

4. Je li broj -105 &lan aritmeti¢kog niza 14, 11, 8, 5, 2, ...7

aq = 14
d=-3
a, =14+ (n-1)-3)
an, =14-3n+3
anp =-3n+17
uvrstimo -105 kao a,
-105=-3n+17
3n=105+17
3n=122 /:3

122
n=——

3

105 nije &lan niza, jer indeks &lana mora biti prirodni broj

5. Koliko ima prirodnih brojeva vec¢ih od 10 i manjih od 2000, koji su djeljivis 5i s 3?
djeljivi s 5:
15, 20, 25, ...
aq = 15
d=5
a,=a;+(n-1)d
a, =15+(-1)-5
a, =15+5n-5
a, =5n+10
a, <2000

5n+10 <2000
5n <2000-10
5n<1990 /:5



n <398

djeljivih s 5 ima 397
djeljivi s 3:
12,15, 18, ...

a4 =12

d=3
a,=a;+(n-1)d
a,=12+(n-1)-3
a, =12+3n-3
a, =3n+9

a, <2000

3n+9 <2000

3n <2000-9
3n<1991 /:3

n < 663.6

djeljivih s 3 ima 663

ne smijemo samo zbrojiti ta dva rezultata, jer postoje brojevi koji su djeljiviis 5is 3 i
njih bi, u tom slu¢aju, brojili dvaput
djeljivi s 15:

15, 30, 45, ...

aq = 15

d=15

a, =ay+(n-1)d

a, =15+(n-1)-15

a, =15+15n-15

an =16n

a, <2000

15n <2000 /:15

n<133.3

djeljivih s 15 ima 133

od zbroja prva dva rezultata moramo oduzeti tre€i, jer e tada brojevi djeljiviis 5is 3
biti brojeni samo jedanput

397 + 663 —133 =[927|

U aritmetiCkom nizu je a4 :—g, d :g i S, =-25.1zraCunaj ni a,.

Sn = 2loa +(1-1)]

_25:2 2. _z +(n_1).§

2172 2
_o5=1 —17+§n—§}

2| 2
_o5=N13,_ 473

2|2 2
_2522 En_ﬂ

2|2 2

2

_p5_3n% 3,

4 4

~100 =3n% —37n



~3n2 +37n-100=0 /:(-1)

3n2 —37n+100 =0

~ 37i\/(—37)2 ~4-3-100 37+.1369-1200 37++169 3713
- - - -

nq2

2-3 6 6

37-13 24

6 6

37+13 50 25 G
No = =— =— ne prihvacamo

6 6 3
n=4
a, =ay+(n-1)d

17 3
ap=—-—-+4-1)-—
n=-5+@-1)-3
an——£+3~g

2 2
a,=— 7,9
o2 2
a, =3
n~ 2
a, =—4

7. Rijesijednadzbu x —-1+x-3+...+x-27=70.

(x=1)+(x=3)+...+(x = 27) = 70
a4 =x-1

ap =x-27

S, =70
d=as-ay=(x-3)-(x-1)=x-3-x+1=-2
a,=a;+(n-1)d
x-27=x-1+(n-1)-2)
-27=-1-2n+2
2n=-1+2+27

2n=28 /:2

n=14

S0 = Deay -

70 =%[2(x—1)+13-(—2)]

70=7[2x-2-26] /:7
10 =2x-28
—2x=-28-10
-2x=-38 /:(-2)

8. lzmedu brojeva 9 i 321 interpoliraj aritmeticki niz od 23 Clana.

a=9

b = 321

r=23

_b-a 321-9 312
Cr+1 2341 24

13



10.

11.

niz:9, 22, 35, 48, 61, 74,87,100,113,126, 139, 152, 165,178, 191, 204, 217, 230,
243, 256, 269, 282, 295, 308, 321

Odredi 50. ¢lan geometrijskog niza u kojem je 40. ¢lan 8 i 60. ¢lan 125.

razlika indeksa €lanova a4 i asg jednaka je razlici indeksa ¢lanova asg i ag, pa je aso
jednak geometrijskoj sredini asq i agp

":150"2 =340 "4a60

age? =8-125

a5o2 =1000 /4

(aso), |- /1000 =++/100-10 -|+10410

Brojevi 1, x2 i x2+72 uzastopni su €lanovi geometrijskog niza. Koji su to brojevi?

ap—1 =1
a, = x?

_ 2
Apsq1 =X +72

2
an =2an-1-an41

x* =x2+72
x*-x%2-72=0
x2 =t (")
t2 -t-72=0
N (-1)2-4-1-(-72) 1+\1+288 1+289 117
12 21 2 2 2
U e A L J
2 2
o117 _18 g
2 2
povratak u relaciju (*)
nema rjesenja Xqp =13

U geometrijskom je nizu drugi €lan za 5 veéi od prvog, a Cetvrti za 30 veci od drugog.
Koji je to niz?

ar=ay+5

as =a»+30
ar-—-aq=95

as —a» =30
aiq—as =5
a19° —a4q =230

ai(g-1)=5 ()
a1q(q2 —1)=30




12.

13.

2.1 - 2 2 2

2 2
povratak u relaciju (*)
(ay),(-3-1)=5 (ay),(2-1)=5

(a4)(-4)=5 /:(-4) (a4), 1=5
5

(31)1 :_Z (3.1)2 =5

niz 1.: —E,E,—ﬁ,... |niz 2.: 5,10, 20, ...
4’ 4° 4

Odredi prvi po redu ¢lan geometrijskog niza 5, 15, 45, ..., koji je veci od 5000.

a, >5000
5.3""155000 /:5
3"1>1000 /log
log3"~" > log1000
(h—1)log3 > 1og1000 /:log3
_ log1000
log3

log1000

log3
n>7,288
n=8

=5-38—1=5-37=10935

-1

n> +1

Odredi prvi €lan i zbroj prvih 7 €lanova geometrijskog niza u kojem je kvocijent 2, a

sedmi ¢lan 128.

n=7
q=2
a, =128

n-—1
an =2a1-9

128 =a;-2"""



128 =a,-2°
128=a1-64 /:64

n

q -1
q-1

7
=2.22 —11 _2.128-1 5 4oy romg]

1

. Rijes8i jednadzbu 3-6+12+...—x =-63.

63 = 2x -3
189=2x-3
-2x=-189-3
-2x=-192 /:(-2)

. lzmedu brojeva 4 i 324 interpoliraj geometrijski niz od 3 &lana.

a=4
b =324

r=3
q:r+1\/§:3+1f%:4\/a:4

niz : 4,12, 36,108, 324|




